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Curva de renda consumo e curva de Engel
Curva de Engel
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Elasticidade renda da demanda - definicoes
Elasticidade renda da demanda no ponto

oxi(p1, p2, M) m
am xj(p1, p2, M)

€im=

| \

Elasticidade renda da demanda no arco

Xi(p1, P2, M+ Am) — x;(p1, p2, M) M
€i,m(P1, P2, M) = —

Am Xi

Na qual
_ Xi(p1, p2, m+ Am) + xi(p1, p2, M) _ Am
X = > em=m+ =
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Exemplos
Demanda Cobb-Douglas Uma utilidade quase linear
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Elast. renda constante
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Interpretacao
Elasticidade no ponto

apixi/m iXi
P eim - 1)

om
Participacao do bem 1 no total de gastos aumenta, nao se
altera ou diminue conforme €1, seja maior, igual ou menor do
que 1, respectivamente.

Elasticidade no arco

5 _
AP PiXi
== (€im—1)
_ Amz m
Am m2 ==
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Classificacao da demanda de acordo com sua

elasticidade renda

0 ]‘. €im

Bens normais €j;m = 0

Bens inferiores

Bens essenciais Bens de luxo
0<em=<1 Eim>1
PiXi . o P ;
si= —— varia em direcao contraria a |5i varia na mesma
direcao da renda
da renda
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Um bem inferior
Curva de Engel
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Um bem necessario
Curva de Engel

X2

X1 X1

Roberto Guena de Oliveira ([SP) Demanda 31 de margo de 2011 10/ 26



Um bem de luxo
Curva de Engel
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Curvas preco-consumo e curva de demanda
Curva de demanda
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Elasticidade preco

Elasticidade preco da demanda no ponto

oxj(p1, P2, m) pi ,
= | = 1, 2
opi Xi(p1, P2, M)
Elasticidade preco da demanda no arco

x1(p1+ Ap1, p2, M) — x1(P1, P2, M) P1

€ , P2, M) = -
1(p2, p2, m) Ay %
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Interpretacao

Elasticidade preco da demanda no ponto

opixi(P1, P2, M)
—p PPz m)(1te)
I

Elasticidade preco da demanda no arco
A(pixi)
Api

| A\

=Xi(1+€;)

Roberto Guena de Oliveira (ISP) Demanda 31 de margo de 2011 15/26



Exemplo: demanda linear

Xi(pj)=a—-bp;; a,b>0

€i——b Pi
a— bpi
pi=0 =>|ei| =0
a

O<p,-<EB =>|ei| <1

a
pi=>p =>lejl=1
a a > 1
—<pi<— =€l >
26 P b ’
lim |gj| =0
p—a/bt
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Mais dois exemplos

Demanda Cobb-Douglas Elasticidade preco
constante

a m .
x1(p1, p2, M) = Xi(pi) = ap1
a+bp1
a m p1 e-1_P1
e _ __1 €i=cap1 —=¢
1 m api1
a+bp1 a+bp1
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Classificacao da demanda de um bem de

acordo com sua elasticidade preco

Bem ordinarioe; < 0
Bens de Giffen

Demanda Demanda € >0
elastica inelastica
ei<-1 -1<¢€ <0

pix; varia em
direcao contraria| pjx; varia na mesma direcao de p;
a pj
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Bens de Giffen

Curva preco consumo Curva de demanda

X2 P1

v v
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Elasticidade preco cruzada

Elasticidade preco cruzada no ponto

ax1(p1, P2, M) p2
P2 X1(p1, p2, m)

Elasticidade preco cruzada no arco

., XuPr P2+ Ap2, M) — x1(P1, P2, M) P2
b2 Ap> X1

€12 =
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Classificacao dos bens de acordo com a

elasticidade preco cruzada

€;>0 Bem i é substituto do bem j
€j=0 Bens i e j sao independentes
€jj <0 | Bem i é complemento do bem
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Exemplos
Bens independentes

a m

x1(p1, p2, M) = 3 +bp_1 €12=0

4

Bens substitutos

p2m . 2p1 +p2
=—— €E120=—"T—
P2+ p1p2 P2+ p1

Xl(plrp2/ m)

v

Bens complementares
m

. 2/P1 + /P2
=—————— €12=-
pP1+ v/P1P2 2(4/P1+ +/P2)

x1(p1, p2, M)

v
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Bens substitutos e bens complementares

Bens substitutos Bens complementares

| & | %
X1 X1
v v
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Elasticidades e homogeneidade de grau zero

Para quaisquer a > 0, p%, p9, m° > 0, temos
0 0 0 0 10 10
x1(ap;, ap;, am?) = x1(p;, p5, m>).

Diferenciando com relacao a a obtemos

ax1(ap?, ap?, am) ax1(ap?, ap?, am®)
p1 + P2
op1 op2
ax1(ap?, ap?, amO)
+m r 1 =0
om

Calculando essa igualdade para a = 1 e dividindo os dois
lados por x1(p?, p9, m?) obtemos

€1,1+€1,2+€1,m=0
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Agregacao de Engel

Assumindo qualquer hipotese de nao saciedade local, temos,
para quaisquer valores positivos de p1, p> e m,

p1Xx1(pP1, P2, M)+ p2X2(P1, P2, M)=m
Diferenciando essa igualdade em relacao a m, obtemos

0X1 0X2

Pl— +p2—=1
om om

p1X1 M ox1  P2Xz M dx2

_I_ D — f—
m Xiom m X om

S1€1,m+S262m=1
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Agregacao de Cournot

p1Xx1(p1, P2, M)+ p2x2(pP1, P2, M) =m
Diferenciando essa identidade em relacao a p1, vem

0X1 0X2
X1+p1—+p2—=0
op1 op1
pi1xX1 p1ox1 p2 0Xx2
—t+t———P1+ ———pP1=
m m ap1 m 3p1
pP1X1 P1X10X1p1 P2X20X2p1 0
m m 9p1 X1 m ap1x2

S1€1,1 +S2€2,1 = —51
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