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Curva de Engel
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Curva renda consumo



Demanda e Renda Elasticidade Renda

Elasticidade renda da demanda - definicbes

Elasticidade renda da demanda no ponto
0Xj(P1, P2, M) m
am xj(p1, p2, M)

Elasticidade renda da demanda no arco

€im=

Xi(p1, P2, M+ Am)— x;(p1, p2, M) M
ei,m(p1/p2r m) — A -
m Xi
Na qual
_ Xi(p1, p2, m+ Am) + xi(p1, p2, M) _ Am
X = > em=m-+ =

4
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Demanda e Renda Elasticidade Renda

Exemplo: Demanda Cobb-Douglas

Roberto Guena de Oliveira

€1m

a m

X1 = —
a+bpi

a 1 m

a+bpig%

m
pP1
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Demanda e Renda Elasticidade Renda

Exemplo: Elasticidade renda constante
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Demanda e Renda Elasticidade Renda

Exemplo: Utilidade quase linear em x;

U(x1, x2) = InXx1 + X2

Condicao de 1%ordem

1 p p2
—=— X = —
X1 P2 P1
m
Eim—o :0
p2/p1
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Demanda e Renda Elasticidade Renda

Interpretacao

Elasticidade no ponto

d piXi PiX
= ——(eim—1)
dm m m
Participacao do bem 1 no total de gastos aumenta, nao se
altera ou diminue conforme €1, seja maior, igual ou menor do

que 1, respectivamente.

Elasticidade no arco
A% B piXi

Am M2 — Am?
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Demanda e Renda Elasticidade Renda

Classificacao da demanda de acordo com sua

elasticidade renda

0 ]_. €im

Bens normais €j;m = 0

Bens inferiores

€Eim<0
Bens essenciais Bens de luxo
0<em<l1 Em>1
PiXi . D s e :
sij = —— varia em direcdo contraria a |Si varia na mesma
direcao da renda
da renda
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Demanda e Renda Elasticidade Renda

Elasticidade — Interpretacao grafica

Elasticidade no ponto A:
. OE
€ =190—
J OB
DB AB
C ===
AB OB
DB AD
€E=—==—
OB AC

Roberto Guena de Oliveira Demanda 16 de maio de 2015 11/39



Demanda e Renda Elasticidade Renda

Elasticidade e logaritmos

Definamos & = Inx;(p1, p2, m) e u=Inm, ou inversamente,
m = eH. Entao, ficamos com

g = Inx;(p1, p2, e)

e, portanto,

/ | [l ]
||X'p ,p , €
I( 1 2 )
1

0
- IXi(p1, p2, M) ¥
(01, pa, &) am [xi(p1, p2, M)

— | X , , M) X ———————— = €;
am[ i(p1, P2 )] xi(p1, p2, M) im
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Demanda e Renda Elasticidade Renda

Elasticidade e logaritmos

Inm

€im =tana

In Xx;
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Demanda e Renda llustracoes

Um bem inferior

Curva de Engel
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Demanda e Renda llustracoes

Um bem necessario

Curva de Engel

X2 m

X1 X1
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Demanda e Renda llustracoes

Um bem de luxo

Curva de Engel

X2 m

X1 X1
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Demanda e Preco Curvas prego-consumo e curva de demanda

Curvas preco-consumo e curva de demanda

Curva prego consumo Curva de demanda

LINTY T %
m XQ
R0t X3l o
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Demanda e Preco Elasticidade preco

Elasticidade preco

Elasticidade preco da demanda no ponto

. oxi(p1, P2, M) pi —
: api  Xi(p1 p2, M) '

Elasticidade preco da demanda no arco
_ xa(p1+ Ap1, p2, M) —x1(P1, P2, M) P1

€ , , M) = —
1(p1, p2, M) Ay %

Roberto Guena de Oliveira Demanda 16 de maio de 2015 19/39



Demanda e Preco Elasticidade preco

Interpretacao

Elasticidade preco da demanda no ponto

d
d—p[PiXi(Pl, p2, Mm)| = Xi(p1, p2, M)(1 + €;)
I

Elasticidade preco da demanda no arco
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Demanda e Preco Elasticidade preco

Exemplo: demanda linear

Xj(pi)=a—bp;; a,b>0

Pi
Eji=—
a—bpi
pi=0 =|€i| =0
a
O<m<§g =gl <1
a
pi= % =lej| =1
a a > 1
—<pi<— €| >
2 P b ’
lim |gj| =00
p—a/b"
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Demanda e Preco Elasticidade preco

Mais dois exemplos

Demanda Cobb-Douglas Elasticidade preco
constante

a m
x1(p1, P2, M) = P xj(pi) = ap1®
a m p e1_P1
€ —— ! 4 € =£ap c =€
a+bpiZ 3250 ap:
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Demanda e Preco Elasticidade preco

Classificacao da demanda de um bem de

acordo com sua elasticidade preco

Bem ordinarioe; < 0
Bens de Giffen

Demanda Demanda € >0
elastica inelastica
ei<—1 —1<€;<0

pix; varia em
direcao contraria| pjx; varia na mesma direcao de p;
a pj
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Demanda e Preco Bens de Giffen

Bens de Giffen

Curva preco consumo Curva de demanda

X2 P1

X1 X1

y 4
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Demanda e Preco Elasticidade preco cruzada

Elasticidade preco cruzada

Elasticidade preco cruzada no ponto
ax1(p1, P2, M) p2
P2 X1(p1, p2, m)

€12 =

Elasticidade preco cruzada no arco
X1(P1, P2 + Ap2, M) — x1(P1, P2, M) P2

€1,2 = >
Ap2 X1
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Demanda e Preco Elasticidade preco cruzada

Classificacao dos bens de acordo com a

elasticidade preco cruzada

€;>0 Bem i é substituto do bem j
€j=0 Bens i e j sao independentes
€jj <0 | Bem i é complemento do bem
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Demanda e Preco Elasticidade preco cruzada

Exemplo: Bens independentes

a m

X1(P1, P2, M) = 2 b,

€12 = 0
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Demanda e Preco Elasticidade preco cruzada

Exemplo: Bens substitutos

p2m
x1(p1, P2, M) = >———
p1+pP1P2
P1
€l2=—"—
p1+ P2
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Demanda e Preco Elasticidade preco cruzada

Exemplo: Bens complementares

m
pP1+ ¢P1P2

VP2
(/P1 + 4/P2)

x1(p1, P2, M) =

€12 =—
2
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Demanda e Preco

Elasticidade preco cruzada

Bens substitutos e bens complementares

Bens substitutos Bens complementares

X2

X1

X2

X1
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Relagdes entre as elasticidades
Elasticidades e homogeneidade de grau zero

Para quaisquer a > 0, p?, p3, m® > 0, temos

x1(ap?, ap3, am®) = x1(p?, p3, m°).

Diferenciando com relacao a a obtemos

axy(ap?, apd, am) ax1(ap?, apl, am®)
p1 + P2
op1 op2
ax1(ap?, ap?, am?)
+m L2 =0
am

Calculando essa igualdade para a = 1 e dividindo os dois
lados por x1(p?, p3, m°) obtemos

€1,1+€12+€1,m=0
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Relagdes entre as elasticidades

Agregacao de Engel

Assumindo qualquer hipotese de nao saciedade local, temos,
para quaisquer valores positivos de p1, p> e m,

p1X1(pP1, P2, M)+ p2X2(P1, P2, M)=m
Diferenciando essa igualdade em relacao a m, obtemos

0X1 0X2

— — =1
Plam Pzam

p1X1 Mmoxi P2X2 M ox2
—_— _I_ —_ —

m Xxiom m X dm

S1€1,m+S262,m=1
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Relagdes entre as elasticidades

Agregacao de Cournot

p1Xx1(p1, P2, M)+ p2x2(P1, P2, M) =m
Diferenciando essa identidade em relacao a p1, vem

0X1 0X2
X1+p1—+p2—=0
op1 op1
pi1xX1 p1ox1 p2 X2
——— +t——P1t+————P1=
m m op1 m op;

P1X1 P1X10X1P1 P2X20X2P1
+ —+ =0

m m dp1 X1 m op1 X2

S1€1,1 +S2€2,1 =—S1
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Questao 1 - ANPEC 2011

Com relacao ao comportamento dos gastos do conumidor,

pode-se afirmar que:

@ Um consumidor com fungéo de utilidade U(X, Y) = X*Y
gastard $20 de cada renda $100 na aquisicdo do bem Y.V

@ No proceso de maximizacéo da utilidade, o valor do
Multiplicador de Lagrange equivale a utilidade marginal
da renda. Vv

@ Considerando uma funcgéo de utilidade U=min{X, Y}, a
Curva de Engel do bem 1 (X) é linear e crescente, com
inclinacao dada pelo preco correspondente (py). F
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Exercicios

Questao 1 - ANPEC 2011 (continuacao)

Com relacao ao comportamento dos gastos do conumidor,
pode-se afirmar que:

© No caso da funcéo de utilidade U(X,Y) = —)%2 - YT_Z as
preferéncias do consumidor nao permitem a agregacao
de demandas individuais para a definicao da demanda do
mercado (isso é, refletem uma funcao utilidade nao

homotética). F

© Pedro consome dois bens, x e y, cujos precos sao py = $4
e py = $2, respectivamente, tem $100 de rendimento e a
sua fungao utilidade é U(X, Y) = XY. Entao, para Pedro, a
Curva de Engel tem a expressao (r representa um
rendimento genérico) X(r) =0, 125r. \
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Exercicios

Questao 3 - ANPEC 2010

Com relacao a classificacdo dos bens (em normal, de luxo,
necessario, inferior, comum e de Giffen) e as demandas por
esses bens, julgue as questdes a sequir:

@ Se um bem é normal, entdo ele ndo pode ser um bem de

Giffen; \Y
© Se um bem é de Giffen, entdo ele deve ser um bem
inferior; V

@ Suponha que existam apenas dois bens, cujas demandas
sao denotadas por x e y. Se x apresenta
elasticidade-renda unitaria e o consumidor gasta uma
fracao positiva de sua renda em cada bem, entao y
também apresenta elasticidade-renda unitaria; Y,

Roberto Guena de Oliveira Demanda 16 de maio de 2015 36 /39



Exercicios

Questao 3 - ANPEC 2010 (continuacao)

Com relacao a classificacdao dos bens (em normal, de luxo,
necessario, inferior, comum e de Giffen) e as demandas por
esses bens, julgue as questdes a sequir:

© Suponha que existam apenas dois bens, 1 e 2. Suponha
ainda que o bem 1 é um bem comum e que a sua
demanda é elastica relativamente ao seu proprio prego.
Se o bem 1 é um complementar bruto do bem 2, entao o
bem 1 € um bem normal necessario; F

© Suponha que existam apenas dois bens, 1 e 2. Suponha
ainda que o consumidor gasta metade de sua renda em
cada bem e que o bem 1 é um bem normal de luxo, com
elasticidade-renda estritamente maior do que 2. Entao o
bem 2 deve ser um bem inferior. \Y,
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Questao 3 - ANPEC 2009

Suponha que ha dois bens. O primeiro bem é infinitamente
divisivel, ou seja, pode ser consumido em qualquer
guantidade x > 0, e o segundo é um bem indivisivel, podendo
ser consumido apenas nas quantidadesy=0ouy=1. O
preco do bem divisivel é p =10 e o do bem indivisivel é
g = 30. O consumidor tem renda M = 60 e sua funcao
utilidade é definida por u(x, 0) = x/2 e u(x, 1) = 2x— 4. Julgue
as afirmativas a sequir:
O A quantidade do bem divisivel que deixa o consumidor
indiferente entre consumir ou nao o bem indivisivel é
Xo = 4/3. F

@ A demanda marshalliana é (x*,y*) = (6, 0).
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Exercicios

Questao 3 - ANPEC 2009

Continuacao

© Suponha que o preco do bem divisivel cai para p’ = 6.
Entao o bem divisivel, para essa especifica variacao de
preco (ou seja, Ap =—4), apresenta carater de bem de
Giffen, isto é, Ax/Ap > 0, em que Ax é a variagao na
guantidade demandada do bem divisivel decorrente da
variacao de preco. Vv

© Suponha que o preco do bem divisivel ainda é p = 10. Se
a renda do consumidor sobe para M’ = 70, entdo a

demanda marshalliana é (x**,y**) = (4, 0). F
© Para qualquer variacao de renda AM, tal que |AM| > 20/3,
o bem indivisivel apresenta carater de bem normal. Vv
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